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- CAPITOL 6 -
- LA DISTRIBUCIO DE LA PROPIETAT AGRARIA-

1. INDEX DE GINI | CORBA DE LORENZ

Per conéixer, amb més precisio, la distribucié de la propietat de la
terra a la Regid de I'Ebre, s'han calculat els indexs de GINI i la
corresponent corba poligonal de LORENZ per a cadascun dels territoris
estudiats. D'aquesta manera, s'han determinat, al quadre seguent, per
ordre creixent de grandaria, els percentatges acumulats del nombre
d'explotacions i de la superficie ocupada per aquestes. A saber:

QUADRE NGm.: 6.1. ,
PERCENTATGES ACUMULATS DEL NOMBRE | SUPERFICIE DE LES
EXPLOTACIONS (%).

StH) ENDEX
commnin, | TEM | 0= 5 {5 <10 | 10-20 2050 | 50 -100 | 3 100 | 0E GIN |

EXP | 72,5| 89,2 9,6 | 991 | 995 | 100

B.E. s | 20,6 | 38,6 47,0 | 570 | 803 | 1o | 052
EXP | 68,2 86,0 954 | 993 | 997 | 100

", SUP | 20,8 | 87,0 s&,2 | 707 4,8 | 100 | 94
EXP| 45,1 | 67,2 85,9 | 969 | 99,0 | 100

R.E. s | 73| 18,0] 36,1 | s1.0 | 75 | 10 | %
P | 26,8 47,3| 753 | 960 | 991 | 100

1% S| 81| 10,2 29,6 | 631 | 736 | 10 | U4
EXP | 60,4 | 78,8 91,5 | 98,3 | 99.4 | 100

Ve o [ 13,1 2.0 and | sro | e | o | O
P | 83,5 77,7] 90,8 | 97,6 | 9.1 | 100

TARRAGONA 150 | 12,3 | 24,7 | 41,0 | 622 | 727 | o0 | O
P | 50,4 67,6] 81,7 | 93,0 | 9.7 | 100

TR 7S | 5,0 | 10,8 | 19,0 | w0 | a8 | 0 | 070

FONT: Elaboraci6 propia.
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Teodricament, la distribucié perfecta de la propietat de la terra tindra
lloc quan tots els propietaris posseeixin la mateixa superficie. En aquest
cas, en representar els percentatges acumulats de la superficie front als
percentatges acumulats de les explotacions, s'obtindra la recta d'equacio:
gi = p;, coincident amb la bisectriu del primer quadrant, i I'index de GINI
valdra 0. Obviament, aquest index es troba més proxim a 1 quan pitjor
esta distribuida la propietat de la terra.

En els llibres de A. PULIDO SAN ROMAN! i de A. ALCAIDE
INCHAUSTI2, podem trobar presentacions diferents de la mesura que
hem emprat per a parametritzar la concentracio de la propietat: I'index de
GINI. Per a interpretar correctament el seu significat, és suficient
observar que G varia entre els valors extrems 0 i 1, prenent el valor
minim o nul quan cada pj és igual al seu corresponent qj, que provoca
I'anul.lacié del numerador de la seva expressié definitoria; és a dir, quan
qualsevol percentatge d'explotacions ocupava un percentatge igual de
superficie. Altrament, G=1 si totes les qgj fossin nul.les, excepte la darrera
o k-ésima (corresponent a l'Ultim interval de classe considerat) que
concentraria tota la superficie agraria del territori estudiat.

Tots aquests conceptes poden precisar-se molt millor representant
en un diagrama la funcié pj= f(gj), o bé la seva inversa: gj = ¢ (pj) que
permet d'obtenir una linia poligonal bastida per sobre (o per sota) de la
diagonal d'un quadrat que té un extrem en el centre o origen de
coordenades i l'altre extrem en el punt de coordenades (100, 100).
Aquesta figura, anomenada CORBA DE LORENZ, ens denotara una
distribucié de la propietat més equitativa quan la linia poligonal resultant
(que tendira a convertir-se en una corba en augmentar el nombre de
punts en estudi) estigui més propera a I'esmentada diagonal (0 G més
proxim a 0) i reciprocaments.

En el nostre cas, hem representat les corbes de Lorenz
corresponents a les quatre comarques que constitueixen la Regi6 de
I'Ebre, aixi com al seu conjunt regional, al conjunt provincial i al nacional
catala. Aixd ens posa de manifest, fefaentment, una inadequada
distribucié de la propietat agraria al conjunt de Catalunya (G=0,70),
mentre que al conjunt regional la distribucid resulta prou més bona
(G=0,51), essent la comarca del Montsia la que gaudeix de la millor
distribucié de la propietat (G=0,43) i el Baix Ebre de la pitjor (G=0,52).
Per a majors especificacions i detalls referents al procés de calcul, pot
consultar-se I'annex num.:1.

I Estadistica y Técnicas de Investigacion Social. Ed. ANAYA. Madrid, 1971, pag. 111.
2Estadistica Economica. Ed. SAETA. Madrid, 1973, pag. 294.

3Aixi, doncs, com més petita sigui l'area ratllada compresa entre la corba de Lorenz i la
diagonal del primer quadrant, millor sera la distribucié de la propietat que ara ens ocupa.
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A continuacié es pot veure un grafic de tipus histograma, referent
als valors escaients, per a cada territori analitzat, de l'index de Gini
anteriorment esmentat, a saber:

Baix Ebre Montsia Ribera Terra Alta Regio Conjunt de Conjunt de
d'Ebre del'Ebre  Tarragona Catalunya

FIG. 6.1. index de Gini.

2. INDEX DE WILLIAMSON

Altrament, en el mateix ordre d'idees, és recomanable la utilitzacio,
als mateixos efectes de mesurar el grau de concentracié/dispersié de la
propietat de la terra, de l'anomenat "index de Williamson", que ens
donara una bona informacié quant al nivell d'agrupacio dels valors de la
variable aleatoria estadistica (qgi) en relacié al valor central o mitjana de la
corresponent distribucio de frequéncies.

En el nostre cas, la variable territorial estudiada és la superficie de
les explotacions de cada interval de classe. Per aix0, la férmula pertinent,
en relacio al nombre d'explotacions, vindra donada per I'expressio:

,Vie(l,2,..,6), on:
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v
|

= superficie de cada interval de classe (Hes.)

nj = nombre d'explotacions de cada interval de classe.
= superficie del conjunt del territori analitzat (Hes.)
nombre total d'explotacions del territori analitzat.

S wm
I

De fet, els valors de la variable territorial Sj vénen donats, a les
taules corresponents de I'annex 1, com:

Sj = xj nj

Els resultats que ofereix l'aplicacié de la féormula anterior als
diferents territoris catalans objecte del nostre estudi, son els seglients:

a) Baix Ebre: S=77.397 Hes i n=9.691 explotacions. O sigui:

6 ( 77.397)2
Z X — x

15 9.691
W= 77.397 ;
9.691

essent la superficie de I'explotaciéo mitjana :77.397 / 9.691 = 7,99 Hes.,
amb la qual cosa, es tindra (primer cas):

i(xi ~799)" x f,
— i=1 —
W= 7'99 B

\/ (2125-799) x 0725+ (6'75- 7'99) x 0167 + (13'5- 7'99)" x 0074 + (31'5- 7'99)" x 01025 + (67'S - 799" x 0004 + (628 - 7'99)" x 0'005 _
799

= 15,727800

b) Montsia: En aquest segon cas, es té I'expressio:

6

Z:(xi - 7'40)2 x f,
W — i=1 —
7'40

_ \/ (225-7'40F x 00682+ (6'75- 7'40F x 0178+ (13'5- 7'40] x 0094+ (31'5-7'40)" x 0039+ (67'5- 7'40] x 0004+ (701 7'40)* x 0003 _
740

=14'246875
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c) Ribera d'Ebre: En aquest tercer cas, es té I'expressio:

6
D (x; —1393)" xf,
W= i=1

13'93

_ \/(2'25 -13'93) x 0451+ (6'75-13'93)° x 0221+ (13'5-13'93) x 0187 + (31'5-13'93)" x 0'110 + (67'5 - 13'93)’ x 0021 + (381-1393)° x 001 _
1393

=10'427268

d) Terra Alta: En aquest quart cas, es té I'expressio:

6

> (x; —195)
W =1/ =
19'5

_ \/ (2125-19'5) x 0268 +(6'75-19'5)" x 0205 + (13'5-19'5)° x 028 + (31'5-19'5) x 0207 + (67'5-19'5) x 01031 + (573 —19'5 x 0009 _
19'40

=12'365469

e) Regio de I'Ebre: En aquest cinqué cas, es té I'expressio:

> (x, ~1043) xf.
i=1

W: =
10'43

_ \/(2'25 -10'43) x 0604 + (6'75- 10'43) x 0184 + (13'5-10'43) x 0127 + (31'5-1043)’ x 0068 + (67'5 - 13'93)° x 0'011 + (551 -1043)’ x 0'006 _
1043

=13'366341

f) Provincia de Tarragona: En aquest sisé cas, es té I'expressio:

3 (x, ~1040) xf.
i=1

W: =
10'40

_ \/(2'25 -10'4 ) x 0'595 + (675 -10'4 )’ x 0'182 + (13'S -10'4 )’ x 0'126 + (31'5 -10'4 }' x 0'073 + (67'5 -10'4 )’ x 0'015 + (329 —10'4)’ x 0'009
1040

=9'990943
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g) Conjunt de Catalunya: En aquest seté cas, es té I'expressio:

(x, 2205) xf
i=1

W: =
22'05

- \/(2‘25 -22'05)" x 0'504 +(6'75-22'05)" x 0172 +(13'5 - 22'05)" x 0'141+(31'5 - 22'05)" x 0'113 +(67'5-22'05)* x 0'037 + (358 — 22'05)" x 0'033
22'05 B

=13'567903
h) Resum i conclusions:
Una vegada calculat el valor de l'index de Williamson per a

cadascun del territoris que sén objecte del nostre estudi, podem establir
el seguent quadre comparatiu:

~ QUADRE Num.: 6.2.
INDEX DE WILLIAMSON

TERRITORI w Num. Ordre
Baix Ebre 15,727800 7
Montsia 14,246875 6
Ribera d'Ebre 10,427268 2
Terra Alta 12,365469 3
Reqi6 de I'Ebre 13,366341 4
Tarragona 9,990943 1
Catalunya 13,567903 5

FONT: Elaboraci6 propia.

Com es pot comprovar, l'index de Williamson ofereix resultats
diferents que el corresponent de GINI emprat, com a mesura del grau de
concentracié de la propietat de la terra. Aixo és degut, fonamentalment, a
la importancia que l'index de Williamson dona a la marca de classe
pertanyent al darrer interval de la corresponent distribucié de frequéncies
(o sigui, per a les explotacions de superficie >100 Hes.). En qualsevol
cas, donat que en la nostra analisi la dita marca de classe ha estat
estimada per métodes indirectes (veure l'anterior capitol 5), ens farem
més resso del resultat ofert per I'index de Gini i la corresponent
corba poligonal de Lorenz.

A continuacid, es pot veure un grafic de tipus histograma, referit als
valors escaients, per a cada territori, de l'index de Williamson
anteriorment estimat, a saber:
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Baix Ebre = Montsia Ribera Terra Alta Regié Conjunt de Conjunt de
d'Ebre del'Ebre  Tarragona Catalunya

FIG. 6.2. index de Williamson.

3. INDEX DE CONCENTRACIO DE LORENZ

En qualsevol cas, i donada l'aparicié de certa divergéncia entre les
mesures o indexs de Gini i Williamson anteriorment tinguts en compte
per a la nostra analisi, desenvoluparem el calcul d'aquest nou index des
del mateix diagrama o corba del qual hem parlat a I'anterior epigraf 1
d'aquest mateix capitol (tal com s'ha vingut considerant, s'obtindran
sempre corbes concaves cap a les y positives, i que es troben situades
per sota de la diagonal del quadrat que passa per l'origen de
coordenades i pel punt 100,100).

Aixi, doncs, tindrem:

[ _(a-q))+(22-q,)+..+[(n-Da-q,, ]
at2a+..+(n-1)a )

on a és la mitjana aritmeética dels percentatges de les superficies de les
explotacions corresponents a cada interval de classe, o sigui:

i=1

(en el nostre cas, sempre es té: n=6).
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D'aquesta manera, es complira també que:

q,= X,
q2= X1+ X2

9= X, + X, +..+ X_

0 sigui: q, = Zi:Xi

j=1

que és justament el criteri que hem seguit per a I'elaboracié de les taules
corresponents a cada territori de I'annex num.: 1 ("Concentracié de la
propietat agraria"). Malgrat aix0, aqui I'ordenacié dels valors de les X cal
fer-la de menor a major.

Desenvolupant I'expressio anterior (1), obtindrem:
_a + 2a+...+(n-Da-(q, + q,+...+q,,) B

a + 2a+t...+ (n-1)a

n-1
q;
I A PR PRI 121: _
at+2at..+(n-1)a n(n-l)a

L

jaque:1+2+ ..+ (n-1)=n(n-1)2 ,

com que es tracta de l'addicié dels (n-1) primers termes consecutius
d'una progressié aritmética de rad igual a la unitat (demostrable per
induccié completa), i a més: n-a = qp, per la propia definicié que hem fet
de la mitjana aritmética a.

Vegem, aleshores, els valors que pren aquest nou index en els
casos extrems possibles. Efectivament, si la concentracié de la
superficie és maxima, tindrem:

X=X,=X,,=0, i:q,= in
i=1

n-1
donat que: ».q; =0

i=1
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Tanmateix, si la concentracié de la superficie és minima, o sigui,
la distribucié de la mateixa variable territorial és tedricament perfecta, es
tindra el seguent:

X, =X,=...=X =a,

n-1

n(n-1)
. =—-a
2.4, 5

amb la qual cosa, I'index de concentracio de Lorenz esdevindra:

2 ><n-(n-l)-a_
n-1 q, n-1 2-n-a

1-1=0

De fet, aquests valors extrems de I'index analitzat es corresponen
amb similars valors de I'index de Gini. Podem veure que, per al cas en el
qual: L = 0 (X,=X,=...=X,=a), succeeix justament que: g,=n-a, rao per la
qual la corba pertinent és el segment recte coincident amb la diagonal del
quadrat abans esmentada. En el cas de la concentraci6 maxima:
L=1 (X,=X;=...=X,.4=0), la corba de Lorenz ve donada pels dos costats
normals o perpendiculars del quadrat bastit per a tragar el diagrama en
qliesti6. Obviament, quant més s'apropi la corba a la diagonal, més
perfecta sera la distribucié de la variable territorial en estudi. Adhuc,
podem donar una interpretaci6 geométrica de l'index de Lorenz
d'aquesta manera: el numerador de la formula (1) es pot considerar com
I'addicié de les arees de (n-1) rectangles de base unitat i alcaria: (h-a -
an), Vh €[1,2,...,(n-1)]. El denominador, a l'ensems, és la suma de les
arees de (n-1) rectangles de base unitat i algaria: h-a, Vh €[1,2,...,(n-1)].
Si observem alld que representen la suma d'aquests rectangles,
deduirem que el numerador de I'expressio (1) és I'area compresa entre la
corba de Lorenz i la diagonal del quadrat, mentre que el denominador és
I'area de la meitat del quadrat-.

Aquest index és equivalent a I'anteriorment estudiat de Gini i obliga
a la realitzacié del calcul de la figura superficie ratllada, compresa entre
la diagonal i la corresponent corba o poligonal de Lorenz. Un valor
aproximat és el que s'obté mitjangant I'aplicacio de la formula basada en
els percentatges acumulats (molt emprada en els treballs practics). En el
nostre cas, la férmula (1) prendra la configuracié simplificada (amb n=6 i
gn=100):

4Aixi, doncs, l'index de concentracio de Lorenz sera més petit quant menor sigui l'area limitada
per la diagonal i la propia corba poligonal.
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n-1 5
Z(h Z(h
i=1 — 1 _ =l

— X
5 100 250

Els resultats que, per a cada territori, ofereix I'aplicacio de la formula
anterior, son els seguents, tot tenint en compte, com ja s'ha dit, que cal
ordenar els valors de la variable territorial en estudi (superficie de les
explotacions agraries) de menor a maijor, per a l'aplicacié correcta de la
férmula:

a) Baix Ebre:
Xi di
Distribucio a qué correspon I'index
3,3 3,3 de Lorenz:
10,0 13,3
12,4 25,7
14,2 39,9 L=1-142,5/250 = 0,4300
20,4 60,3
39,7 100,0

2= 100,0 2425

b) Montsia:
Xi di
Distribucié a qué correspon l'index
3,8 3,8 de Lorenz:

16,2 20,0

16,5 36,5

17,2 53,7 L=1-188,5/250 = 0,2460

20,8 745

25,5 100,0

2= 100,0 288,5



CAPITOL 6 147

c) Ribera d’Ebre:

Xi Qj

Distribucio a qué correspon l'index
7,3 7,3 de Lorenz:
10,3 17,6
10,7 28,3
18,1 46,4 L=1-170,9/250 = 0,3164
249 713
28,7 100,0

>= 100,0 270,9

d) Terra Alta:

Xi of

Distribucio a qué correspon l'index
3,1 3,1 de Lorenz:
7,1 10,2
10,5 20,7
19,4 40,1 L=1-140,6/250 = 0,4376
26,4 66,5
33,5 100,0

>= 100,0 240,6

e) Regié de I'Ebre:

Xi of

Distribucio a qué correspon I'index
6,9 6,9 de Lorenz:
11,9 18,8
13,1 31,9
16,4 48,3 L=1-174,8/250 = 0,3008
20,6 68,9
31,1 100,0

2= 100,0 274,8
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f) Provincia de Tarragona:

Xi Qi
Distribucié a qué correspon l'index
9,5 9,5 de Lorenz:

11,8 21,3

12,9 34,2

16,3 50,5 L=1-188,2/250 = 0,2472

222 72,7

27,3 100,0

2= 100,0 288,2

g) Conjunt de Catalunya:

Xi_ 9
Distribucio a qué correspon l'index
5.1 5.1 de Lorenz:
53 104
8,6 19,0
114 304 L=1-111,4/250 = 0,5544
16,1 46,5
53,5 100,0

Y= 100,0 211,4

h) Resum i Conclusions:

Una vegada calculat el valor de lI'index de Lorenz per a cadascun
dels territoris que son objecte del nostre estudi, tal com hem fet amb
I'anterior index de Williamson, podem establir el seglent quadre
comparatiu dels resultats obtinguts:

) QUADRE Num.: 6.3.
INDEX DE CONCENTRACIO DE LORENZ

TERRITORI L NGm. ORDRE
BAIX EBRE 0,4300 5
MONTSIA 0,2460 1
RIBERA D'EBRE 0,3164 4
TERRA ALTA 0,4376 6
REGIO DE L'EBRE 0,3008 3
TARRAGONA 0,2472 2
CATALUNYA 0,5544 7

FONT: Elaboracio6 propia.
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Aquests resultats, en general, vénen a confirmar els deduits del
calcul de l'index de GINI, com a mesura objectiva del grau de
concentracié de la propietat de la terra.

A continuacio, es pot veure un grafic tipus histograma, referent als
valors escaients, per a cada territori, de I'index de Lorenz. A saber:

0,6

0,54

0,4

0,34

0,24

0,14

Baix Ebre Montsia Ribera TerraAlta Regiéde Conjuntde Conjuntde
d'Ebre I'Ebre Tarragona Catalunya

FIG. 6.3. index de Lorenz.

4. APLICACIO DE LA FUNCIO DE PARETO

4.1. La concepcio teorica del problema

Es possible i aconsellable, al nostre cas, I'aplicacié de la funcié de
I'econdmetra italia Vilfredo Pareto (1848-1923) a la distribucid de la
superficie de la terra en aquestes contrades del sud de Catalunya. Aixi,
I'esmentada distribucidé respondria a una funcio hiperbdlica del tipus:

y =Al(x-a)* = f(x),
on:

a = superficie de I'explotacié més petita (Hes.).

y = nombre d'explotacions de superficie > x.

x = superficie (Hes.), variable independent.

A i o = parametres adimensionals que defineixen l'estructura de la
propietat agraria a cadascun dels territoris analitzats.
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Es perfectament ldgic que la corba en qlestid sigui asimptotica
(tingui branques hiperbdliques) per a: x=a i y=o, car:

lim =A/(x-a)* = A/o=0 , (asimptota horitzontal, paral.lela a I'eix OX,

o coincidint amb l'eix d'abcisses).
lim =A/(x-a)* = A/O=w , (asimptota vertical, paral.lela a I'eix OY).

X—a

La seva representacio grafica simplificada, ens portaria a:

YA
(n® explotac.)

- - e 4 ot 2 e o e A2 e A e e ek m

— — - X
a {Superficie)

FIG. 6.4. Representacio grafica simplificada de la Funcié de Pareto.

Si ara desplacem l'eix d'ordenades fins al punt : x=a, aleshores la
funcioé de Pareto esdevindra, simplement:

y = A/x* |

en la qual hem considerat que: a=0, o sigui, la superficie de I'explotacié
meés petita és nul.la o, al menys, inapreciable. D'aquesta manera, el
sentit de variabilitat d'ambdues variables és contrari. Malgrat aixo, i
donada la metodologia d'elaboracié del Cens Agrari objecte del nostre
estudi, podem considerar una superficie minima de 0,1Hes., d'acord amb
la definicié d'explotacié agricola amb terress. Es digne de consideracio,
tanmateix, el fet que d'acord amb l'article 6 del Reglament (CEE) num.:
2.159/89 de la Comissié i d'altres disposicions en matéria d'ajuts
econdmics a les explotacions agraries (en forma de préstecs i
subvencions a fons perdut) per diferents conceptes, dits avantatges no

SVeure annex num.:4 "El cens agrari: notes conceptuals i metodologiques".
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seran d'aplicacio a les parcel.les conreades amb superficie inferior a 0,2
Ha.¢

Es tractara, en definitiva, de I'ajustament d'una funcié potencial per
técniques de regressio no lineal minimo-quadratica.

Evidentment, I'expressio anterior es pot escriure (prenent logaritmes
naturals o neperians) aixi:

Iny=InA-a-Inx

Un valor de la unitat per a a ofereix una conica hipérbola
rectangular, és a dir, el lloc geometric dels punts del planol tals que el
seu producte de coordenades (x-y) és una constant, A. Aixi:

Y A

In® explotac. )

0 1 {Superficie)

FIG. 6.5. Funcio de Pareto segons els valors d’a.

De fet, aquesta transformacié doblement logaritmica s'utilitza
freqientment en Estadistica perqué correspon al supodsit d'una
elasticitat constant entre y i x, i la simple aplicacié dels métodes lineals
als logaritmes de les variables proporciona directament una estimacié
d'aquesta elasticitat, com ja tindrem ocasié de comprovar, en altres
casos, al posterior capitol 9 del present treball.

4.2. Significacio del parametre o

Veurem el significat del parametre a, per a la qual cosa exposarem
diferents interpretacions, algunes d'elles en contradiccio aparent. A
saber:

6També podriem considerar aqui aplicable al cas, possiblement, el concepte d'unitat minima de
conreu.
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1a) La funcié de Pareto, de dibuixar-se a escala doblement
logaritmica, és una recta. En efecte, prenent logaritmes neperians o
naturals en I'expressio inicial, s'obté:
INny=InA- alnx=p-alnx

on s'ha substituit: In A = f.

Si representem aquesta recta, resulta que -a és el coeficient angular
0 pendent negativa de la dita recta.
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FIG. 6.6. Representacio logaritmica de la funcié de Pareto

2a) Si calculem l'elasticitat de la funcié de Pareto (hem de recordar
que el concepte teodric d'elasticitat de la funcié y ve donat pel limit del
quocient dels increments relatius d'aquesta funcié i de la variable x
independent o explicativa "superficie", quan l'increment absolut d'aquesta
darrera tendeix a zero):

Ay dy
= / dlny _ / T AGa)x ! =—a

Ex AX—>0 Ay d Inx d’% y dX Ax™

Llavors o és el coeficient d'elasticitat de la funcié de Pareto que
estem cercant. Majors especificacions tedriques i practiques sobre el
concepte d'elasticitat d'una funci6 i de les seves implicacions
econdmiques, es veuran posteriorment al capitol 9.

3a) Com ja s'ha demostrat: Ey/Ex = -a
perd: Ey/Ex=dyly + dx/x , llavors: dy/y+dx/x = -a
i operant resultara I'equacio diferencial de variables separades:

dy/y =-a. dx/x (1)
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essent: dyly el decreixement relatiu del nombre d'explotacions quan
esdevé una variacio de la superficie.

En efecte, integrant mitjangant una simple quadratura, en l'equacié
anterior (1), obtindrem:

—~ =—gx|— ; d'on:

dy dx
15 »

Iny =-a-lnx +In A =1In (Ax®), d'on es reconstrueix la integral general:
y=Ax*,

a on els diferents valors de la constant A, especifics de I'estructura de la
propietat agraria, ens donaran altres tantes integrals particulars.

De l'equacid (1) podem extreure la seglent interpretacié del
parametre a: Es la relacié existent entre el decreixement relatiu del
nombre d'explotacions i el creixement de la superficie. A més el
signe negatiu de l'equacié (1) és perfectament logic, ja que significa que
un creixement o decreixement de la superficie originara, respectivament,
una disminucié o augment del nombre d'explotacions de superficie major
que X.

4a) Si considerem la variacié de la superficie com a constant, o
sigui: dx=ct., llavors dx/x (creixement relatiu de la superficie) disminueix
quan x augmenta. D'aqui es pot deduir la seguent conclusio: E/
decreixement relatiu del nombre d'explotacions a mesura que la
superficie augmenta és cada cop més petit, i la disminucié del mateix és
proporcional al nivell absolut (x) de la superficie.

En efecte, I'equacié (1) ens diu que:
dyly = - a - dx/x

Si considerem dx=ct. — dx/x disminueix en créixer x. D'altra banda,
€s una constant, puix dy/y sols depén de dx/x i, en definitiva, per ésser:
dx=ct., sol depén d'x, de manera que, tal com diu la llei de Pareto, dyly
(decreixement relatiu del nombre d'explotacions) depén solament del
nivell de superficie i, naturalment, del valor del coeficient a.

5a) Si fem dx/x=ct. llavors la variacié relativa del nombre
d'explotacions (dy/y) és proporcional al parametre o (veure l'anterior

"També una altra manera d'enunciar aquesta llei és que “a mesura que augmenta la superficie,
és més facil passar a un nivell de superficie superior”.
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equacid 1). Si o és gran, una variacid percentual petita de la superficie
assignara una variacié gran del nombre d'explotacions, i viceversa si a
és petita, succeeix tot just el contrari.

Podria dir-se, doncs, que la "justicia" de la distribucio de la propietat
de la terra augmenta amb el valor del parametre a.

6a) Abans de donar una altra interpretacié del parametre o, hem de
fer, a efectes classificadors, un desenvolupament estadistic tedric de la
funcioé de Pareto.

Definim la funcié de Pareto com aquella que ens déna el nombre
d'explotacions de superficie superior a x; perd també es pot definir en
termes de probabilitat o de frequéncia relativa, aixi: La funcié de Pareto
ofereix la probabilitat de que les explotacions agraries tinguin nivells de
superficie superiors a un valor predeterminat x.

En efecte, expressat matematicament, tenim que:
P(x)=A-x*=Pr(e>x)

O sigui, la provabilitat de que la variable aleatoria estadistica ¢ sigui
major que 0.

Tot recordant que les funcions de distribucié d'una variable aleatoria
estadistica x es defineixen per:
F(x) = Pr (e< x)

podem relacionar la funcié de Pareto P(x) amb la funcié de distribucio de
la superficie F(x) de la seguent forma:

Fx)=1-PX)=1-Ax* (2)

ja que els successos son complementaris i la relacio precedent (2) és la
que lliga les probabilitats, en aquests casos.

La funcié de densitat de Pareto sera, doncs, la funcié derivada:
f(x) = F'(x) =d/dx (1 - AX)® = (a-A)/(x**1) ™
Si volem saber quina és la proporcié d'explotacions en qué la seva
superficie es troba entre dos valors donats x, i x,, operarem de la

seguent manera, tenint en compte la propietat additiva de linterval
d'integracio [x, , X5] i la posterior aplicacio de la regla de Barrow:

(*) Per més especificacions es pot veure I'annex nim.: 8 Altres especificacions metodologiques.



CAPITOL 6 155

[ feodx =[Foo I = Fx ) = Fx )= (1= A o x5) = (1= A = x{) = A “ = x7)

Si ara anomenem X, el nivell minim de superficie de les explotacions
agraries considerades, la P(x,) = 1, que és la probabilitat total, doncs,
sembla clar que totes les explotacions tindran, com a minim, aquesta
superficie. Com que: P(x,) = Ax,* = 1, podem treure el valor de la
constant: A=x," i substituint les formules obtingudes fins aqui, ens
apareixen les noves expressions, de gran utilitat:

P(x) = (x/x)* (3)

sols definida per a x > x, ja que x, €s el nivell minim i a més perqué la
probabilitat no pot ésser, en cap cas, major de la unitat. Altrament:

F(x) =1- (x,/x)* (4), i la seva derivada:

f) == 2 =ﬁ(ﬂj ix[ﬁ] (5)

X, \ X x \x

que prendra el valor 0 si X < X,.

Anem a calcular, tot seguit, I'esperanga matematica o valor mitja de
la distribucié continua de la superficie de les explotacions que, com
sabem, vindra donada per I'expressio:

B(e) =[x+ f(x)*dx

Com que en aquest cas de distribucié de superficie, aquests limits
d'integracio no varien de -0 a +o sind que estan acotats inferiorment pel
valor x, < x, V X, I'esperanga matematica sera:

Xg X Xg

E(g)zj;wx‘f(x)'dx:JAMX'X&O'(ﬁjMdX:erﬂ ‘a-xg -dx =

+20 a-xt [ 17
=a-xg'j X dx=—-—-2-
X

Xo a-1 | x*!

0

, que és una integral impropia de primera o bé de tercera espécie, en
funcié de la continuitat o no de l'expressié que conforma l'integrand o
funcié subintegral.

Aquesta expressid6 manca, pero, de sentit si a<1. En efecte,
analitzem ambdds casos:



156 LA DISTRIBUCIO DE LA PROPIETAT AGRARIA

a)Si a=1 — E (g) = - (x,/0) - [(1/c0)- (1/x,°)]
que és indeterminat.

b)Si <1 E (g) = - (ax)/(a-1) - [1/X" - 1/x.]

essent h<0, rad per la qual, en substituir els limits, ens surt I'esperanca
matematica de valor infinit, circumstancia que no és pas possible. Només
és factible, efectivament, per al cas a>1 en qué I'esperanga matematica
val:

axt| 1 1] ax 1 a=x

E(g) = - 0 _ _ 0 _ 0

©) a— 1o xg*J a-1 x{" a-1
Ara bé: E (g) = X = & X0
a-1

essent X la mitjana aritmética de la superficie de les explotacions.
D'aqui, podem extreure una interpretacio del parametre , a saber:

a °X, — X

X = Xeo-X=ax, ; O[(i_XO):X_)a:i—xo

a-1 "

A major diferéncia existent entre la superficie mitjana i la superficie
minima de les explotacions agraries (aixi és, a |X - x,| major) el valor del
parametre o és menor i viceversa, com després tindrem ocasié de
comprovar. Pero el fet que la superficie mitjana i la superficie minima
siguin més o menys proximes o distants pot relacionar-se amb la major o
menor justicia en la distribucio de la propietat de la terra; llavors, segons
aquesta interpretacio, per a un coeficient o major la justicia distributiva és
també major i reciprocament.

Malgrat aixo6, com veurem posteriorment, en tots els ajusts realitzats
per als territoris en estudi, es té que: 0 < a < 1. Encara que si podem
corroborar que la distribucié de la propietat agraria sera tant més justa
guant menors siguin les diferéncies existents entre les superficies.

4.3. Funcié logaritmico-normal o equacié de Mc Alister

Si obtenim [l'elasticitat de la funcié de frequéencia de la funcié de
Pareto, com ja s'ha vist:

f(x) = F'(x) = (a-A)/x**", i I'elasticitat corresponent es constant i
menor que la unitat, ja que:
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df(x) x
Ef(x)/ Ex = —— =
&) B = T
a *Ae(a+ 1)x* xex*"!
== NEZES) o A =-a -1

Un altre model de distribucié de la superficie podria ser aquell que té
una elasticitat que és funcio lineal del logaritme neperia de la superficie,
(variable independent) aixo és:

Ef(X))Ex=-mInx +n

El signe menys apareix ja que l'elasticitat mesura la variacio
percentual del nombre d'explotacions corresponent a una alteracio
percentual de la superficie i aquests moviments son, precisament, de
sentit contrari. D'altra banda, és logic que I'elasticitat depengui del nivell
de superficie (x) o bé d'una funcié dels mateixos (In x).

Anem a calcular, ara, la f(x) a partir de l'elasticitat mitjancant
integracio:
d Inf(x)
Ef(X))EX = ==—--—--—--=-mInx+n;dInf(xX)=(-mInx + n)dIn x
dInx

lnf(X):J-(-m01nx+n)d]nxzI(_m,lnx+n).dX _
) (6)

=J‘de—mjiln—deZnlnx—E(lnx)2 +C
X X 2

Ara bé, si considerem la funcié de densitat de la distribucid normal
del logaritme de la superficie, o sigui:

(Inx-4)*
202

1
f(x) = . d2n Tor e

i operant amb ella prenent logaritmes neperians o naturals, s'obté:

Infix) = -In(o+*x-v27)-(1/26%)-(Inx - u)’ =
= -Inx -In(c V27 ) - (1/20%)-[In*x + > = 2(Inx) u] =
= Inx[-1+ (& / o*)| + In* x(-1/ 26*) = [(u* / 26*) + In(o/27 )|

Com que p i ¢ son constants (respectivament, mitjana aritmética i
desviacio tipica o "standard") per a la poblacié en estudi, si anomenem:
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U
(- 1l+=)=n
o
! m 1
2w 27 ¢ Jm ’
[ 2

«Lzaz+ln(ax/ﬁ)J=C

, ens queda la seguent expressio:
In f(x) = n Inx - m/2 (Inx)*+ C

que coincideix amb l'expressio (6) trobada abans per a la distribucié que

té l'elasticitat funcié lineal de In x; llavors aquella distribuciéo és la
logaritmico-normal.

La forma o configuracié grafica de la funcié de frequéncia d'aquesta
distribucio és, consequentment, campaniforme.

4.4. Estimacions de la funcid de Pareto

Els resultats que ofereix I'aplicacié de la metodologia anterior, per a
cadascun dels territoris objectes del nostre estudi, son els seguents:

a) Baix Ebre:
En aquest cas, tindrem:

Xi Yi %

0,1 9.691 (100,0) A =3.124,094882 (terme constant)

5,0 2592 (26,7) o =0,7717836718 (coeficient de regressio)
10,0 1.045 (10,8) r=-0,9325510441 (coeficient de correlacié no lineal)
20,0 332 (3,4) R=r*=0,8696514499 (coeficient de determinacié o critic)

50,0 87 (0,9
100,0 49 (0,5)
, de la qual cosa resultara I'equacio d'ajustament minimo-quadratic:

y= AXY = 3-124,094882 . X0.7717836718
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b) Montsia:
En aquest cas, tindrem:

Xi Yi %

0,1 5.948 (100,0%) A =2.126,092893 (terme constant)

50 1.889 (31,8%) o =0,8324964619 (coeficient de regressid)
10,0 833 (14,0%) r=-0,8974028823 (coeficient de correlacié no lineal)
20,0 271 (4,6%) R =r>=0,8053319332 (coeficient de determinacié o critic)

50,0 41 (0,7%)
100,0 16 (0,3%)
, de la qual cosa resultara I'equacio d'ajustament minimo-quadratic:
y = A-x®=2.126,092893 - x08324964619
c) Ribera d'Ebre:

En aquest cas, tindrem:

Xi Yi %

0,1 3.813 (100,0%) A =2.076,536441 (terme constant)

50 2.094 (54,9%) o =0,6114528892 (coeficient de regressid)
10,0 1.254 (32,9%) r =-0,8537589515 (coeficient de correlacié no lineal)
20,0 542 (14,2%) R=r>=0,7289043473 (coeficient de determinacio o critic)

50,0 121 (3,2%)
100,0 40 (1,13%)
, de la qual cosa resultara I'equacio d'ajustament minimo-quadratic:

y=Ax*= 2.076,536441 - x0.611458892
d) Terra Alta:

En aquest cas, tindrem:

Xi Yi %

0,1 3.118 (100,0%) A =2.082,735672 (terme constant)
50 2281 (73,2%) o =0,6003148793 (coeficient de regressid)
10,0 1.643 (52,7%) r=-0,7868321628 (coeficient de correlacié no lineal)

20,0 769 (24,7%) R =r?=0,6191048524coeficient de determinacié o critic)
50,0 123 (3,9%)

100,0 28 (0,9%)
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, de la qual cosa resultara I'equacio d'ajustament minimo-quadratic:

y= AX* = 2-082,735672 . x0,6003148793

e) Regio6 de I'Ebre:
En aquest cas, tindrem:

Xi Yi %

0,122.570 (100,0%) A =9.912,47472 (terme constant)
5,0 8.926 (39,6%) a =0,7049684806 (coeficient de regressio)
10,0 4.775 (21,2%) r=-0,8849575927 (coeficient de correlacié no lineal)
20,0 1.914 (8,5%) R =r*=0,7831499409coeficient de determinacié o critic)
50,0 372 (1,7%)
100,0 133 (0,6%)
, de la qual cosa resultara I'equacio d'ajustament minimo-quadratic:

y= Ax*=9.912,47472 - 070449684806

f) Provincia de Tarragona:
En aquest cas, tindrem:

Xi Yi %

0,1 41.965(100,0%) A =19.122,38507 (terme constant)
5,0 16.979 (40,5%) o =0,6511923972 (coeficient de regressio)
10,0 9.331 (22,2%) r=-0,8920695678 (coeficient de correlacié no lineal)
20,0 4.048 (9,6%) R =r?=0,7957881138(coeficient de determinacié o critic)
50,0 976 (2,3%)
100,0 362 (0,9%)

, de la qual cosa resultara I'equacio d'ajustament minimo-quadratic:

y = A-x*=19.122,38507 - x0,6511923972
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g) Conjunt de Catalunya:
En aquest cas, tindrem:

Xi Yi %

0,1112.076(100,0%) A =62.545,47951 (terme constant)
5,0 55.545 (49,6%) o = 0,4647472588 (coeficient de regressio)
10,0 36.295 (32,4%) r=-0,8996467373 (coeficient de correlacié no lineal)
20,0 20.485 (18,3%) R =1r?=0,8093642519(coeficient de determinacio o critic)
50,0 7.860 (7,0%)
100,0 3.696 (3,3%)

, de la qual cosa resultara I'equacio d'ajustament minimo-quadratic:
y = A-X® = 62.545,47951 - x 04647472588
h) Resum i conclusions:

Els diferents coeficients de correlacié no lineal obtinguts, en cada
cas, es consideren prou acceptables, amb un maxim per a la comarca
del Baix Ebre i un minim per a la de la Terra Alta. Altrament, i pel que es
refereix a la fiabilitat dels esmentats coeficients de correlacid, podem
definir la variable aleatdria o estadigraf (anomenada "transformacié de
Fisher") seguent:

Z=1/2 -In[(1+r)/(1-r)] = 1,1513 log [(1+r)/(1-r)] , %= (1+r)/(1-r)
que es distribueix de manera aproximadament normal.

Analitzem, per exemple, el cas més favorable de la comarca del
Baix Ebre; amb:

p=-0,9325510441 ,i n=6

Es tracta de determinar un interval de valors entre els quals es pot
raonablement esperar (amb una probabilitat del 95%) que es troba el
coeficient r, amb mitjana:

uz = 172 In[(1+p)/(1-p)] = 1/2 In (0,067449/1,932551)=-1,6776

i desviacio tipica, quadratica mitjana o "standard":

1
O = =

1
—=0'5774
Jn-3 43

L'interval, doncs, sera:
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—-0'5229

Z=p,+20, =-16776+ 11547 =
~218323

r, =—-0'4799351

valors aquests que corresponen a :
r, =—0'9930919

Aixi, pot afirmar-se que la probabilitat que es compleixi la
desigualtat:
-0,4799351 <r <-0,9930919 ,
és del 95 %.

Nogensmenys, tal com també assenyalem a l'anterior capitol 3,
encara que la relacié precedent simplifiqui notoriament el problema de
determinar I'exactitud de r com a estimador de p, té el desavantatge de
no ésser fiable si les dues variables analitzades (nombre d'explotacions i
superficie) no gaudeixen d'una distribucié normal conjunta. Per la qual
cosa, de no estar prou segurs que aquestes variables tinguin
I'esmentada distribucié -si més no amb bona aproximacio- no s'ha de
confiar en els resultats obtinguts.

Obviament, el mateix procés de calcul s'hauria de repetir per a
cadascun dels restants territoris objecte del nostre estudi. Una vegada
coneixedors del valor del parametre a de Pareto, podem establir el
seguent quadre comparatiu entre els diferents territoris objecte d'estudi:

QUADRE Num.: 6.4.
VALOR DEL PARAMETRE o DE PARETO

TERRITORI o Num.: ORDRE
BAIX EBRE 0,7717836718 2
MONTSIA 0,8324964619 1
RIBERA D'EBRE | 0,6114528892 S
TERRA ALTA 0,6003148793 6
REGIO DE L'EB. | 0,7049684806 3
TARRAGONA 0,6511923972 4
CATALUNYA 0,4647472588 7

FONT: Elaboraci6 propia.

Aquests resultats, en general, vénen a confirmar els deduits del
calcul dels indexs de Gini i de Lorenz, com a mesures objectives del grau
de concentracié de la propietat de la terra. A continuacio, es pot veure un
grafic tipus histograma, referent als valors escaients, per a cada territori,
del parametre o de Pareto. A saber:
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Baix Ebre Montsia Ribera Terra Alta Regié de Conjuntde Conjuntde
d'Ebre I'Ebre Tarragona Catalunya

FIG. 6.7. Parametre o de Pareto.

5. UNIFORMITAT DE LA GRANDARIA DE LES
EXPLOTACIONS

5.1. El concepte de "coeficient d'uniformitat territorial”

En el llibre del mateix doctorand, titulat: ANALISIS TERRITORIAL
("Division, Organizaciéon y Gestién del Territorio", Ed.: C.A. UNED.
Tortosa, 1991), i concretament en el seu capitol 12 ("Uniformidad vy
equilibrio del territorio"), es proposa i defineix el concepte de "coeficient
d'uniformitat territorial" com a mesura de la uniformitat en la distribuci6 de
les masses socio-econdmiques (de poblacié i de renda) per un cert
territori, tot just de sentit contrari al grau de variabilitat de les mateixes.

A l'analisi estadistica que es pot trobar a I'annex num. 2 d'aquest
estudi calculem -entre d'altres determinacions del valor central i mesures
de dispersioé absolutes i relatives-, el valor del coeficient de variacié de
Pearson (CV), que, com és sabut, es tracta d'una mesura abstracta,
profusament emprada, de dispersio relativa dels valors de la variable
aleatoria estadistica que s'analitza; en el nostre cas, dita variable no és
altra que la grandaria de les explotacions agraries al territori en estudi.

Sembla obvi reconéixer que el territori en questié es trobara tant
més "equilibrat" quant menors siguin els valors del seu corresponent CV,
o sigui, quant menor siguin les diferéncies superficials entre les
explotacions que hi son. Cal destacar, del coeficient escollit com a
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mesura de la variabilitat, la seva adimensionalitat, és a dir, la seva
independéncia de les unitats de mesura, la qual cosa permet la
comparacio entre grups diferents de dades, un fet que no resulta
possible establir mitjancant I'is exclusiu de la varianga o de la seva arrel

quadrada: la desviacio tipica o "standard".

D'aquesta manera, es poden definir el
d'uniformitat de la dimensié de les explotacions agraries per a cadascun

dels territoris que és objecte del nostre estudi, a saber:

CU, = 100 (1 - CV)
CU, = 100 (1 - 0,68 CV)
CU, = 100 (1 - 1,27 CV)
CU, = 100 (1 - 0,80 CV)

CU =100 (1-0,92 CV)

Com a resultat

de

I'aplicaci6 esmentada,

determinacions sintetitzades al seguent quadre:

QUADRE Num.: 6.5.
COEFICIENTS D'UNIFORMITAT DELS DIFERENTS TERRITORIS

s'obtenen

seguents coeficients

les

TCoerITiEnt

\
N\ \ CU. CU. CUz CUa CU
Territori
Baix Ebre -456% -278% ~-606% ~-345% -412%
Montsia -424% ~-256% ~-565% -319% -382%
Ribera d'Ebre -179% - 90% ~-254% -123% -1857%
Terra Alta -180% - 90% ~-256% -124% -158%
Regié de 1'Ebre -314% -182% -426% -231% -281%
Prov. Tarragona -210% -111% -294% ~148% -185%
ERTALDRYE®S -189% | - 97% | -267% | -131% | -166%

FONT: Elaboraci6 propia.

amb la seglent representacié grafica:
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Ribera Regi6 de Conjuntde  Conjunt de
Baix Ebre Montsia d'Ebre Terra Alta I'Ebre Tarragona Catalunya
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FIG. 6.8. Coeficient Mitja d'uniformitat Territorial (CU).

Normalment, s'haura de complir, per a un mateix territori, que:
CU, <CU, <CU<CU, < CU,

, romanent els valors de tots aquests coeficients d'uniformitat limitats o
acotats superiorment en el +100%, per raons analitiques.

D'altra banda, donada la definicié que hem emprat dels mateixos, és
perfectament possible I'obtenci®é de CU (coeficients d'uniformitat)
negatius quan els pertinents coeficients de variacio -o, al cap i a la fi, el
grau de dispersio de la dimensio de les explotacions pel territori- siguin
forga grans, la qual cosa succeira en territoris fortament desequilibrats,
des de la perspectiva analitzada. Aquest és, justament com es pot
comprovar de la contemplacié del quadre anterior, el cas que ens ocupa
per a totes les unitats territorials analitzades. Segons aix0, les dues
comarques meés desequilibrades, sota aquesta perspectiva, serien les del
Baix Ebre i el Montsia, la determinacié de les quals coincideix, de fet,
amb l'efectuada dels corresponents indexs de Williamson. Altrament, en
aquest cas, les comarques amb menys grau de desequilibri serien la
Ribera d'Ebre i la Terra Alta, mentre que els conjunts regional, provincial i
nacional gaudeixen d'una posicio intermédia.
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5.2. Les equacions de lligam entre els coeficients
d'uniformitat

Evidentment, existeixen en la metodologia estadistica unes altres
mesures del grau de concentracio i/o dispersioé de les variables territorials
que poden emprar-se eficagment en la mesura de la uniformitat o bé de
I'equilibri territorial (per exemple: el recorregut "semi-interquartilic", el
"coeficient d'obertura”, el "recorregut relatiu”, etc.), havent-se de tenir en
compte que, per a distribucions moderadament asimétriques, es poden
aplicar, amb prou bona aproximacid, les férmules empiriques seguents
(on Q; i Q; sobn, respectivament, el primer i tercer quartil de la
corresponent distribucio de frequéncies):

DM =~ (4/5)c ; (Qs-Q.)/2 =~ (2/3)c

, que no sé6n més que consequéncies directes del fet que, per a
distribucions normals, es té que la desviacidé mitjana absoluta DM i el
anomenat "rang semiinterquartilic" son, respectivament, iguals a 0,7979 i
0,6745 cops la desviacio tipica o "standard" .

Des d'aquesta perspectiva, i per a distribucions territorials
aproximadament normals amb suficient nombre de valors de la variable
territorial en estudi (n > 30), els coeficients d'uniformitat anteriorment
definits poden representar-se, geometricament, per rectes o funcions
lineals tal que llur variable independent o explicativa sigui el coeficient de
variacié de Pearson CV. Concretament, es tindra que:

CU4 =100 (1-0,7979 - o/X) = 100 - (1 -0,80 CV)

La representacio grafica sera la seguent:
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FIG. 6.9. Coeficients d’'uniformitat en funcio del coeficient de variacio.
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Al mateix temps, les relacions que lliguen entre si els diferents
coeficients d'uniformitat territorial aqui definits, poden deduir-se de la
seguent manera:

CU,=100(1-CV)=100-100 CV
CU, =100 (1-1,27 CV) =100 - 127 CV
CU,=100 (1-0,80 CV)=100-80 CV

D'on:

CU,-CU, =100-100CV-100+127CV = 27CV
Cu,-Ccu, =100-127CVv-100+80CVv = -447CV
CU,-CU, =...... (27 CV -47 CV) ........ = -20CV

Es tindria que:

CU,/CU;=(1-CV)/(1-1,27 CV) X
CU,-1,27-CV-CU,=CU,-CV - CU, ;
CU,-CU,=27Cv=1,27CV-CU,-CV - CU, X
27 =1,27 CU, - CU, X CU, + 27 =1'27 CU, !
CU,=(CU; + 27) /1,27
Aixi mateix:

CU,/CU,=(1-CV)/(1-0,8 CV) :
CU,-08-CV-CU,=CU,-CV-CU, ;
CU,-CU,=-20CV=08CV-CU,-CV-CU, :
20=0,8-CU,-CU, ; CU,-20=08-CU, ;i
CU, = (CU, - 20)/ 0,8

Si observem la representacié grafica adjunta 6.10, la convergéncia
d'ambdues rectes es produira per als valors:

(CU, +27)/1,27=(CU,-20)/0,8 i  CU,=CU,

, la qual cosa implica que, en aquest punt, tindra lloc la maxima
uniformitat territorial possible, amb:

CU,=CU,=CU, =100% = CU, = CU
Tambeé:

CU,/CU,=(1-1,27CV)/(1-0,8 CV) :
CU,-0,8-CV-CU,=CU,-1,27-CV-CU,
CU,-CU,=-47CV=08-CV-CU,-127-CV-CU, ;
1,27 -CU,-47=0,8CU;, i
CU, = (1,27 - CU, -47) /0,8
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A 4

FIG. 6.10. Relacions entre els diferents coeficients d'uniformitat, per a distribucions
territorials aproximadament normals (1)
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FIG. 6.11. Relacions entre els diferents coeficients d'uniformitat, per a distribucions
territorials aproximadament normails (l1)
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De les expressions anteriors, es dedueixen les tres seglents, fins
que es completin les sis relacions possibles entre els indexs territorials
aixi definits:

CU,=1,27-CU,-27 ; CU,=0,8-CU,+20 ;
CU, = (0,8 - CU, + 47) / 1,27

Idéntiques consideracions podriem realitzar respecte a CU, i a CU
en relacié amb els tres restants coeficients d'uniformitat territorial.

6. ALTRES CONSIDERACIONS METODOLOGIQUES

Aixi mateix, quan el nombre n dels valors de la variable territorial
analitzada sigui prou gran, resultaran poc manejables les taules
estadistiques que acullin tots el valors amb les seves corresponents
frequéncies. En aquests casos, s'agruparan els valors de la variable
aleatdria en "classes", que podran ésser de la mateixa o diferent
amplitud8. Quan esdevingui aixd, el calcul de la desviacio tipica
necessaria per a la recerca dels CV i dels pertinents coeficients
d'uniformitat enregistrara una mica d'error, degut, precisament, a l'error
d'agrupament en classes. Per a ajustar-nos millor a la realitat, s'utilitzara,
llavors, la varianga corregida, oferta per Il'anomenada "correccio
Sheppard", a saber:

cl=0%-C¥12

essent C l'amplitud de l'interval de classe escollit i o la varianga de les
dades agrupades, i aix0 tindra lloc en distribucions continues on les
"cues" van gradualment a 0 en ambdues direccions.

En el cas que ens ocupa del Cens Agrari de Catalunya, els sis
intervals de classe emprats ho son de diferent amplitud, per ra6 de la
propia naturalesa de la dimensio i el nombre d'explotacions.

En linies generals, veurem que un nombre excessiu de "classes"
redueix els avantatges de I'agrupacio, perd un nombre escas d'intervals
pot fins i tot anul.lar la significacié de les dades. Respecte a I'amplitud de
les "classes" establertes, convé observar que, en general, és convenient
que sigui la mateixa per a totes; tanmateix, aixd dependra molt de les
propies dades i de I'objectiu final de la distribucio territorial en estudi. En
principi, si la distribucié és prou uniforme, totes les "classes" seran d'igual
amplitud, i si, pel contrari, presenta grans oscil.lacions, pot ésser

8Una norma practica genérica podra ésser la d'establir una mateixa amplitud equivalent,
aproximadament, al 10% de l'observacié major, amb la qual cosa el nombre de classes
oscil.lara als voltants de la desena.
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interessant considerar intervals d'amplitud diferent, com és el cas del que
succeeix al nostre estudi (34-FRANQUET, 1991).

Veurem a la fi, que en base als mateixos o pareguts conceptes, féra
possible la definicid d'altres coeficients d'uniformitat territorial. | aixi,
valgui com a exemple el que tindra en compte el valor del 1r i 3r quartil
de la distribucié de frequéncies de la variable territorial contemplada, a
saber:

CU, =100 x |2
Q

3

que, en el <cas duna distribuci6 moderadament asimetrica
(aproximadament normal), oferira:

Q;-Q, ~40/3 ;aixo és:

(Q3 = Q1)/Q3 ~ 46/3Q3 ~1- Q1/Q3 ; d'on

\/& = \/1 _ 4o , amb la qual cosa:
Q; 3Q;

4
CU, = 100x /% - \/10.000><\/1— 5 2
3

3

~ \/10000 40.000c
' 3Q,




